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E5_B8_88_E8_AE_B2_E8_c65_105943.htm 函数是每年高考的热

点，而抽象函数性质的运用又是函数的难点之一。抽象函数

是指没有给出具体的函数解析式或图像，但给出了函数满足

的一部分性质或运算法则。此类函数试题既能全面地考查学

生对函数概念的理解及性质的代数推理和论证能力，又能综

合考查学生对数学符号语言的理解和接受能力，以及对一般

和特殊关系的认识。因此备受命题者的青睐，在近几年的高

考试题中不断地出现。然而，由于这类问题本身的抽象性和

其性质的隐蔽性，大多数学生在解决这类问题时，感到束手

无策。下面通过例题来探讨这类问题的求解策略。 例：设y=

蕊(x)是定义在区间［-1，1］上的函数，且满足条件： (i)f(-1)

＝f(1)＝0； (ii)对任意的u,v∈［-1，1］，都有f(u)-f(v)≤u-v。

(Ⅰ)证明：对任意的x∈［-1，1］，都有x-1≤f(x)≤1-x； (Ⅱ)

证明：对任意的u,v∈［-1，1］，都有f(u)-f(v)≤1。 解题： (

Ⅰ)证明：由题设条件可知，当x∈［-1，1］时，

有f(x)=f(x)-f(1)≤x-1=1-x,即x-1≤f(x)≤1-x. (Ⅱ)证明：对任意

的u,v∈［-1，1］，当u-v≤1时，有f(u)-f(v)≤1 当u-v>1，uv0

且v-u>1,其中v∈(0，1］，u∈［-1，0) 要想使已知条件起到

作用，须在［-1，0)上取一点，使之与u配合以利用已知条件

，结合f(-1)＝f(1)＝0知，这个点可选-1。同理，须在(0，1］

上取点1，使之与v配合以利用已知条件。所以，f(u)-f(v)

≤f(u)-f(-1)＋f(v)-f(1)≤u 1 v-1=1 u 1-v=2-(v-u) 综上可知，对

任意的u,v∈［-1，1］都有f(u)-f(v)≤1. 点评：有关抽象函数



问题中往往会给出函数所满足的等式或不等式，因此在解决

有关问题时，首先应对所要证明或求解的式子作结构上的变

化，使所要证明或求解的问题的结构与已知的相同。如本题

未给出函数y=f(x)的解析表达式，而给出了一组特定的对应关

系f(-1)=f(1)=0，以及两个变量之差的绝对值不小于对应的函

数值之差的绝对值的一般关系。在(1)的证明中，利用f(1)=0,

把f(x)改写成f(x)＝f(x)-f(1)；在(2)的证明中，利用f(-1)＝f(1)

＝0，把f(u)-f(v)改写成f(u)-f(v)≤f(u)-f(-1)＋f(v)-f(1)，这些变

形起了重要的作用，因为是这些变化创造了使用条件的机会

，也创造了解决问题的捷径。 另外，有关抽象函数问题中所

给的函数性质往往是对定义域内的一切实数都成立的，因此

根据题意，将一般问题特殊化，选取适当的特值(如令x=1，y

＝0等)，这是解决有关抽象函数问题的非常重要的策略之一

。 总之，抽象函数问题求解，用常规方法一般很难奏效，但

我们如果能通过对题目的信息分析与研究，采用特殊的方法

和手段求解，往往会收到事半功倍之功效，同时在运用这些

策略时要做到密切配合，相得益彰。 100Test 下载频道开通，

各类考试题目直接下载。详细请访问 www.100test.com 


